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背面尚有試題 第 1 頁，共    頁 

1. 設 nX 有 ),( θnB 分佈， )1,0(,1 ∈≥ θn 。試證 nX n / 機率收敛至θ，且 ))1(/()( θθθ −− nnX n 分

佈收斂至標準常態分佈。(20%) 
 

2. 設 為一組由 )U(0,θ 分佈所產生的隨機樣本，試證 (n)(1) /XX 與 (n)X 彼此獨立。(15%) 

 

3. 設    為一組由 ),( βαΓ 分佈所產生之隨機樣本。(i)試描述分解定理; (ii)若 βα , 皆未

知，試以分解定理證明 ),(
11 ∑∏ ==

n

i i
n

i i XX 為 ),( βαθ = 之一充份統計量。(10%) 

 

4. 設    為一組由 ),( 2θθ aN 分佈所產生之隨機樣本，其中 a為一己知常數， 0>θ 。

(i)求θ之一最小充份統計量; (ii)此統計量是否有完備性?證明或反證之。(20%) 

 

5. 設 為一組由 }{λExp 分佈所產生之隨機樣本。試求 )1( 1 ≥= XPθ 之一 UMVUE。(15%) 

 

6. 設   為一組由 ),( 2σμN 分佈所產生之隨機樣本，其中 0, 2 >∈ σμ R 皆未知。求 2μ 之

一 UMVUE。(10%) 

 

7. 設   為一組由 p.d.f. xxf ))1/(()1()|( 1 ++= − θθθθ ,  K,1,0=x ,  所產生之隨機樣本, 

0>θ 。欲檢定 00 : θθ ≤H   vs  0: θθ >aH 。試求一α 水準下之 UMP檢定。(10%) 




